
         

 

Varianta 22 
 
Subiectul I 
 
a)  iz 2007−= . 
b)  24=ABCS . 

c)   6,
4

3 −== ba . 

d)  ( ) 5Re =z . 

e)   
2

3

3
sin

2
sin =π⋅π

. 

f)  
35

19
cos =M . 

 
SUBIECTUL II 
1. 
a)  11 =x şi 22 −=x . 

b)  6!33 ==P . 

c) 3
3

8
log3log 22 =+ . 

d)  11
3

3
4 =− AC . 

e)  
2

1

4

2 ==p . 

2. 
a)  ( ) ( )xfxf −=− . 

b)  ( ) 12007 2006 +=′ xxf . 

c)  
( ) ( )

1
0

lim
0

=−
→ x

fxf
x

. 

d)   Din b) rezultă că ( ) ⇒∈∀>′ Rxxf ,0  funcŃia f este strict crescătoare pe R . 

e) ( ) 0
1

1

=∫
−

dxxf . 

 
Subiectul III 
 
a)  ( ) 01,12 >= AI . Deci MI ∈2 . 

b)  ( )( ) 22det =A . 

c)  ( ) ( ) ( )xyA
xyxy

yAxA =








−
=⋅

1

01
. 

 

            

 



         

 

d)  ( ) ( )⇒= yAxA 11 −=− yx şi yx = . Deci yx = . 

e)  ( ) ( ) ( )xAeAxA =⋅ . Din c) rezultă ( ) ( )xAxeA = . Folosind d) rezultă 0, >∀= xxxe . 

ObŃinem 01 >=e . Deci ( ) ( ) MAeA ∈= 1 . 

f)  ( ) ( ) ( )1AxAxA =′⋅ . Din c) rezultă ( ) ( )1AxxA =′ . Folosind d) rezultă 1=′xx .Cum 

0>x , obŃinem că există 0
1 >=′
x

x . Deci ( ) M
x

AxA ∈






=′ 1
. 

g)   Din punctul c) rezultă că ( ) ( )22 xAxA = . Prin inducŃie matematică se arată că 

( ) ( ),nn xAxA = ( ) *N∈∀ n . Atunci ( ) ( ).22 nn AA = ObŃinem  ( ) ( ) ==∑∑
==

n

k

k
n

k

k AA
11

22  










−−−
=









−
= ++

=
∑ 2222

0

212

01
11

1
nn

n

k
kk n

n
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Subiectul IV 
 
a) ( ) 00 =f  şi ( ) 00 =g . 

b) ( ) ( ) R∈∀
+
−=′ x

x

x
xf ,

1

1
22

2

. 

c) ( ) ( ) R∈∀=′ xxfxg ,2 . 
d) 0=y este asimptota spre ∞− . 

 e) ( ) 10 ±=⇒=′ xxf . Din tabelul de variaŃie obŃinem punctele de extrem local de 

coordonate 






 −−
2

1
;1  şi 









2

1
;1 . 

f)   Dacă 0≤x  atunci 0
1 2

≤
+ x

x
, deci ( ) 0,0 ≤∀≤ xxf . 

( ) ( ) ( ) 01ln1ln01ln0 222 ≥⇔≥+⇔≥+⇔≥ xxxxg adevărat , R∈∀x . 

g)   Din ( ) ( ) 0,0 ≤∀≤≤ xxgxf  obŃinem ( ) ( ) 0, ≤∀≤ xxgxf , adică 

( ) 0,1ln
1

2

2
≤∀+≤

+
xx

x

x
. 

 

            

 


